178                  MÉMOIRE SUR LA DÉTERMINATION
premières dérivées de x\ Éliminez x entre les deux équations
X'=o,      /-hXX'=o,
et soit Y = o l'équation auxiliaire en y qui en résultera. Cette équation sera du degré n — i, et si l'on détermine, par la règle précédente, la différence entre les nombres de ses racines positives et négatives, cette différence, augmentée d'une unité, sera précisément égale au nombre des racines réelles de la proposée.
Le nombre des produits que Ton forme en suivant la première régir étant égal à w, le nombre de ceux que l'on formera on suivant la seconde sefa égal à /i — i et, par suite, les signes de %n — i fonctions différentes des coefficients de l'équation donnée suffiront pour déterminer le nombre et l'espèce de ses racines réelles.
§ III. La méthode précédente suppose évidemment que ni l'équation proposée ni aucune des équations auxiliaires n'aient do racines égales entre elles ou égales à zéro; et d'abord, si l'équation proposée avait des racines réelles égales entre elles, la courbe dont l'ordonnée représente le premier membre de cette équation devenant tangente on un ou plusieurs points à l'axe des abscisses, chaque point de tangenco devrait être co.nsidéré comme formé par la réunion d'autant de points d'intersection de la courbe avec l'axe et d'autant de sommets moins un qu'il y aurait, pour ce même point, de racines égales dans la proposée. De plus, les points de tangence dont il s'agit étant situés sur l'axe des abscisses, les valeurs correspondantes de l'ordonnée X et du produit XX" s'évanouiraient et ce produit cesserait d'avoir un signe déterminé. Enfin, si la proposée avait une ou plusieurs racines nulles, cette équation n'ayant plus de dernier terme, le produit des deux derniers coefficients s'évanouirait et ne pourrait plus être considéré comme positif ou comme négatif.
Les racines égales des équations auxiliaires du degré n — t peuvent provenir de deux causes, savoir : i° de racines égales dans l'équation dérivée X'=o; 2° d'un ou plusieurs couples de racines imaginairesce qui vient d'être dit, on aura, pour déterminer laer préalablement les signesire au nombre des racines réelles de la proposée.
